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1) Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και  στη διχοτόμο της γωνίας Α παίρνουμε τα τμήματα  

   ΑΕ=ΑΒ και ΑΖ=ΑΓ. Να αποδείξετε ότι   ̂    ̂ . 

2) Στις προεκτάσεις των πλευρών ΒΑ και ΓΑ ενός τριγώνου ΑΒΓ παίρνουμε τα  

    τμήματα ΑΔ=ΑΒ και ΑΕ=ΑΓ. Να αποδείξετε ότι: 

   i) Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι ίσα. 

  ii) Η προέκταση της διαμέσου ΑΜ προς το μέρος της κορυφής Α διχοτομεί την 

     πλευρά ΕΔ του τριγώνου ΔΑΕ. 

3) Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ. Στην προέκταση της πλευράς ΒΓ προς τα δυο 

   άκρα θεωρούμε τα σημεία Δ, Ε αντίστοιχα τέτοια ώστε ΒΔ=ΓΕ. 

   Να αποδείξετε ότι: 

   i) Τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα. 

  ii) Η διάμεσος ΑΜ του τριγώνου ΑΒΓ είναι και διάμεσος του τριγώνου ΑΔΕ. 

4) Δίνεται κύκλος κέντρου Ο και χορδή του ΑΒ. Προεκτείνουμε την ΑΒ προς τα 

    δυο άκρα, κατά ίσα τμήματα ΑΓ και ΒΔ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι  

      ̂    ̂ . 

5) Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ, η μεσοκάθετος της πλευράς ΑΓ τέμνει την  

    προέκταση της ΓΒ στο Δ. Προεκτείνουμε τη ΔΑ κατά τμήμα ΑΕ=ΔΒ. 

    Να αποδείξετε ότι: 

    i) το τρίγωνο ΔΑΓ είναι ισοσκελές. 

   ii) το τρίγωνο ΓΔΕ είναι ισοσκελές. 

6) Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ΑΜ διάμεσός του. Να αποδείξετε ότι οι κορυφές Β, Γ 

    ισαπέχουν από την ευθεία ΑΜ. 

7) Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ που αντιστοιχούν στις 

    πλευρές του ΑΓ και ΑΒ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

    i) Αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ=ΑΓ, τότε τα ύψη ΒΔ, ΓΕ είναι  

      ίσα. 

   ii) Αν τα ύψη ΒΔ, ΓΕ είναι ίσα, το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΓ=ΑΒ. 



8) Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α=90ο ) και η διχοτόμος της γωνίας του Γ, 

   η οποία τέμνει την πλευρά ΑΒ στο Δ. Από το Δ φέρουμε ΔΕΒΓ. 

  Να αποδείξετε ότι: 

  i) Τα τρίγωνα ΑΓΔ, ΔΓΕ είναι ίσα. 

  ii) Η ευθεία ΓΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΑΕ. 

9) Δίνεται ένα τρίγωνο ΑΒΓ με βάση ΒΓ και σημείο Ε του ύψους ΑΔ. Αν ΒΕ, ΓΕ  

   τέμνουν τις ΑΓ, ΑΒ στα Κ, Λ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

   i) ΕΒ=ΕΓ      ii) EΚ=ΕΛ 

10) Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ και το μέσο Μ της βάσης ΒΓ. Φέρουμε  

      τις αποστάσεις ΜΚ, ΜΛ του σημείου Μ από τις ίσες πλευρές του τριγώνου 

      ΑΒΓ. Να αποδείξετε ότι: 

      i) MK=MΛ 

     ii) Η ΑΜ είναι διχοτόμος της γωνίας ΚΜΛ. 

     iii) Το τρίγωνο ΑΚΛ είναι ισοσκελές. 

11) Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ΒΔ η διχοτόμος του. Φέρουμε ΔΕ ΑΒ και 

      παίρνουμε το συμμετρικό σημείο Ζ του Δ ως προς το Γ.  Αν ΖΗ   ΒΓ, να  

      αποδείξετε ότι  ΔΕ=ΖΗ. 

12) Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Σε σημείο Ν του κύκλου φέρουμε 

      την εφαπτόμένή του, εκατέρωθεν του Ν θεωρούμε σημεία Α και Β, τέτοια  

      ώστε ΝΑ=ΝΒ. Οι ΟΑ, ΟΒ τέμνουν τον κύκλο στα Κ, Λ αντίστοιχα.  

      Να αποδείξετε ότι: 

      i) Το τρίγωνο ΑΟΒ είναι ισοσκελές. 

     ii) Το σημείο Ν είναι μέσο του τόξου ΚΛ. 

13) Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Από σημείο Α εκτός του κύκλου, 

      φέρουμε εφαπτόμενα τμήματα ΑΒ, ΑΓ. Τα σημεία Ε, Δ είναι  

      αντιδιαμετρικά των Β,Γ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

      i) Τα τρίγωνα ΑΒΕ, ΑΓΔ είναι ίσα. 

     ii) Τα τρίγωνα ΑΒΔ, ΑΓΕ είναι ίσα. 



    

      

        


